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(1) Olkoon 0 < a < 1. Oletetaan tiedetyksi että funktiojono fn(x) =
nx(1−x)n suppenee kohti funktiota f(x) = 0 kun n →∞. On-
ko suppeneminen tasaista (uniform) välillä [a, 1]? Entä välillä
[0, 1]?

(2) Todista: Jos m∗(B) = 0, niin m∗(A ∪B) = m∗(A).

(3) Todista Korollaari 2.4: Jos A ⊂ Rn on numeroituva, niin m∗(A) =
0.

(4) Todista Lause 2.6: Ulkomitta m∗ on translaatioinvariantti (trans-
lation invariant), eli jos a ∈ R, niin m∗(A + a) = m∗(A) jokai-
sella A ⊂ R.

(5) Olkoon A välillä [0, 1] olevien rationaalilukujen joukko. Olkoon
{In} äärellinen kokoelma avoimia välejä jotka peittävät joukon
A. (Tahtoo sanoa että A ⊂

⋃
k
n=1In.) Todista että∑

n

l(In) ≥ 1.


