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(1) Todista Lemma 3.9.

(2) Todista Hölderin epäyhtälö sarjoille (luentojen rivi (3.4)).

(3) Todista Minkowskin epäyhtälö sarjoille (luentojen rivi (3.5)).

(4) Todista Lemma 3.15 tapauksessa p = ∞.

(5) Olkoon 1 ≤ p < q < ∞. Määritellään funktiot f ja g olemaan
f : [0, 2π] → R̂ ja g : [0, 2π] → R̂,

f(θ) = θ−1/q ja g(θ) = θ−1/2q.

Näytä että f ∈ Lp[0, 2π], f /∈ Lq[0, 2π], g ∈ Lq[0, 2π], ja g /∈
L∞[0, 2π]. (Voit olettaa että f ja g ovat mitallisia.)

(6) Olkoon f ∈ L1 ja g ∈ L∞. Näytä että∫
|fg| dm ≤ dL1(f, 0)dL∞(g, 0).

We write R̂ as a short for R ∪ {∞} ∪ {−∞}, the extended real interval. We write
Lp[0, 2π] for Lp([0, 2π]).


