Lukuteoria
Harjoitus 2/2007

1. Osoita, ettd syt(a + b,a — b) > syt(a,b) kaikilla a,b € N. Anna esimerkki tapauk-
sesta, jossa esiintyy aito epayhtélo.

2. Olkoon syt(a,n) = syt(b,n) = 1. Osoita, ettd syt(ab,n) = 1.
3. Olkoon a|c ja b]c siten, ettd syt(a,b) = 1. Osoita, ettd ab|c.
4. Osoita, ettd n(n + 1)(n + 2) on jaollinen luvulla 6 kaikilla n € N.

5. Osoita, ettd Fibonaccin luvuille pétee

fn > Oéan

kaikilla n > 3.

6. Madarad syt(fni1, fnie) Fibonaccin luvuille, kun n > 1. Kuinka monta jakoyhtalod
Euklideen algoritmi vaatii?

7. Osoita: Jos p on alkuluku ja ay,...,a, € N siten, ettd p|ajas---a,, niin p|a;
jollakin s =1,...,n.

8. Oletetaan, ettd a™ — 1 on alkuluku, missd a > 1 ja n > 1. Osoita, ettd a = 2 jan
on alkuluku. [Vihje! Osoita ensin: Jos n = kl, missi k,l € N, niin

akl 1= (ak . 1)<ak(171) + ak(l72) T ak + 1)}



