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Harjoitus 3 (viikko 6)

1. Olkoon )
r*+x, kunx < —1,
)= {

a—z3 kunz > —1.

Mill& vakion a arvoilla voidaan f(—1) mééritelld siten, ettd funktiosta

f tulee jatkuva joukossa R? Miten f(—1) on médriteltava?

2. Osoita Bolzanon lauseen avulla, ettd yhtalolld x? — 223 + 42 — 4 = 0
on juuri avoimella valilla |0, 2[.

3. Olkoon f(z) =2z + 4z — 1.

a) M&érda funktion f sen sekanttisuoran yht#lo, joka leikkaa funktion
f kuvaajan kohdissa x = —1 ja x = 0.

b) Maaraa funktion f tangentin yhtalo kohdassa x = 0.
4. Laske derivaatan méaaritelmén avulla f'(z), kun f(z) = 3z + 1.

5. Funktiolla f : R — R, f(z) = 1 + 223, on kiidnteisfunktio f~!. Laske
kianteisfunktion derivaatta (f~1)(3)

a) muodostamalla kddnteisfunktion lauseke,

b) kiyttamalla kiddnteisfunktion derivaatan kaavaa.

6. Derivoi funktiot
WS = 60 =37 ) J() = Br-2+2) ) J) = YT
d) f(z) =In(2®)  e) f(z) = cos’(22) f) f(z) = Vxe* .

7. Osoita, ettd funktio f: R — R, f(z) = 2%, on konveksi.

8. Madrdd, milloin funktion f : R — R, f(z) = 22° — 32% — 122 + 2,
kuvaaja on alaspéin ja milloin ylospéin kupera. Ilmoita myos funktion
kuvaajan kddnnepisteet.



