Algebra 2, syksy 2003, laskuharjoitus 5

1. Tarkastellaan 3. harjoituksen 6. tehtävää. Näytä, että siinä määritellyn ideaalin kanta ei ole Gröbner-kanta.

2. Singularissa Gröbner-kannan voi laskea komennolla std. Ensin määritellään joukko polynomeja, esimerkiksi f_1, f_2 ja f_3. Sitten määritellään vastaava ideaali: > ideal i=f1,f2,f3; . Tämän jälkeen komento > std(i); antaa Gröbner-kannan.

Kokeile tätä laskemalla edellisen tehtävän Gröbner-kanta. Tarkista, että nyt saat jakojäännökseksi nollan, kun jaat 3. harjoituksessa löytämäsi g:n Gröbner-kannalla.

3. Olkoon f , g ∈ K[x_1, � , x_n]. Näytä, että S(x^αf , x^βg) = x^γS(f , g) missä x^γ on jokin monomi. Laske x^γ.

4. Olkoon I = ⟨G⟩ ⊂ K[x_1, � , x_n], ja oletetaan, että G on Gröbner-kanta. Olkoon jj(f , G) jakojäännös, kun f jaetaan G:llä. Osoita: jj(f , G) = jj(g, G) ȷ f − g ∈ I 5. Olkoon G = {xy^2 − xz + y, xy − z^2, x − yz^4} Onko G Gröbner-kanta, kun käytetään aakkosjärjestystä? Ohje: laske Singularilla tarvittavat S–polynomit ja jakojäännökset.