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1. Tutki, onko funktio
f(z,y) = [x]lyl

differentioituva origossa?

2. Laske funktiolle
fla,y) =™+

kaikki toisen kertaluvun osittaisderivaatat.

3. Olkoon
f(@) =log|z],
kun T = (z1,22) # (0,0). Osoita, ettd f toteuttaa origon ulkopuolella Laplace-
yhtélon
D11 f(ZT) + Do f(7) = 0.
4. Olkoon 1
f(f) = =
7|
kun T = (x, 75, 23) # 0. Osoita, ettd f toteuttaa origon ulkopuolella Laplace-
yhtélon

D11 f(F) + Do f (%) + D33 f(T) = 0.

5. Olkoon f : U — R? analyyttinen eli fi,fo € C*(U) ja f toteuttaa Cauchy-
Riemannin yhtalot

Dy fi(z,y) = Daofo(x,y) ja Dafi(z,y) = —Difo(z,y)

kaikilla (z,y) € U. Osoita, ettd Dy fo(z,y) + Daafa(z,y) = 0 kaikilla (z,y) € U.

6. Olkoon

J@y) = (x =)’ + 5=

Laske funktion f derivaatta suuntaan (4, 5) pisteessd (—1,2).

7. Olkoon a € R? yksikkévektori ja olkoon f differentioituva pisteessi @. Osoita, ettd

a(—a)f(a) = —0xf (@)



