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1. Osoita viliarvolauseen avulla, ettd funktiolle

péatee
kaikilla 7,7 € R2.

2. Méaraa tasa-arvokéyran
zy —sin(x +y) =0

pisteeseen (0,0) liittyvan implisiittifunktion = — y(z) derivaatta y'(0) implisiitti-
selld derivoinnilla ja tarkista lasku Lauseen 5.2.1 derivoimiskaavalla.

3. Maaraa kayran
¥ =y

pisteeseen (1, 1) liittyvan implisiittifunktion derivaatta y'(1) implisiittisella derivoin-
nilla. (VIhJe' Yy = elngy — eylogx')

4. Maarad y'(0) ja y”(0) implisiittiselld derivoinnilla, kun implisiittifunktiolausetta so-
velletaan origossa tasa-arvokayréin

2+ P +ay+r+y=0.

5. Maarasa funktion
flay) =(x—y?—a'—y

Hessen matriisi H¢(1, —1) ja ratkaise matriisin H(1, —1) ominaisarvot.

6. Olkoon U C R? avoin, f € C*(U) jaa € U. Esitd Hessen matriisin Hy(@) ominai-
sarvot toisen asteen yhtéalon ratkaisukaavalla ja totea, etté

MAs = Diif(a)Daf(a) — Diaf(@)?,
M+ X2 = Diif(a)+ Daf(a).

Huom! Muista tarkistaa tehtédvissi 2, 3 ja 4, ettéd implisiittifunktiolauseen oletukset ovat
voimassa.



