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1. Olkoonu = (1, 2), v = (−3, 1), w = (4, 3) ja

A =

(
3 2
−2 1

)
B =

(
−1 4
2 0

)
Laskeu+v,−2w, 〈u, v〉, 2A−B,Au,Bv, 〈Au,w〉, 〈u,ATw〉, tr(A), tr(B),
det(A), det(B), AB,BA.

2. Olkoonu, v ja A kuten edellisessä tehtävässä, ja olkoonx = Au ja y =
Av. OlkoonK1 kolmio jonka kärkipisteet ovatu, v ja origo, jaK2 kolmio
jonka kärkipisteet ovatx, y ja origo. Olkoonm(K1) kolmionK1 pinta-ala
jam(K2) kolmionK2 pinta-ala. Tarkista ettäm(K2) = det(A)m(K1).

3. Ratkaise difyhtälöt{
x′ = Ax

x(0) = (1, 1)
A =

(
3 1
−2 1

)
{
x′ = Bx

x(0) = (−2, 1/2)
B =

(
−1 1
4 −1

)

Laske siis ensinA:n jaB:n ominaisarvot ja -vektorit, joitten avulla sitten
saat ratkaisun. HahmotteleA:n jaB:n määrittelemää vektorikenttää origon
ympärillä. Miten ratkaisut käyttäytyvät kunt→∞ ?


