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1.-3. Mitkä seuraavista metrisistä avaruuksista ovat kompakteja, prekompakteja, rajoi-
tettuja, täydellisiä? Kohdat a)�e) ovat R:n aliavaruuksia, f)�l) R2:n aliavaruuksia ja
m)�n) C(0, 2):n aliavaruuksia.
a) ]10, 100[, b) [10,∞[,
c) [10, 100], d) [10, 100] ∪ [200, 300],
e) [10, 100]∪ ]200, 300[, f) [1, 2]× [0,∞[,
g) [1, 2]× ]0, 10[, h) ]1, 2[× ]0, 10[,
i) [1, 2]× [0, 10], j) [1, 2]× [0, 10]∪ ]1, 2[×[0, 100],
k) [1, 2]× [0, 10] ∪ [1, 2]× [0,∞[, l) [1, 2]× [0, 10] ∪ [1, 2]× [0, 100],
m) { f ∈ C(0, 2)

∣∣ |f(t)| ≤ 1 + t2 ∀ t ∈ [0, 2] }, n) (1 + t
n
)∞n=1.

4. Olisikohan Brouwerin kiintopistelauseella mitään tekemistä R2:n yhtälön

(x, y) =

(
100 cos y

1 + x2 + y2
,

100e−x2

1 + x2 + y2

)

ratkaisemisen kanssa?

5. Onko joukko
{x + π | x ∈ Q }

tiheä R:ssä?


