Metriset avaruudet
Demo 13, kevéit 2003

1. Missé avaruuden R? pisteissi funktio f(x,y, z) : R® — R3,

f(@,y,2) = (2,2 + ¥,y + 2°),

on lokaalisti bijektio? Etsi (rautalangasta véintden —menetelmilld) kaksi eri R*m
pistettsi, joissa f saa saman arvon. (Vihje: tarkastele esim. yhtdlon 2?2 + x = 2
ratkaisuja.)

2. Kuten tehtava 1, mutta nyt

f(x,y, Z) = (ex(lj - y2)> sin Z, ey)_

3. Tarkastellaan yhtéloparia
201 —ys =0, €2 —x+ 1y +y2 =0,
missi 1, T2, Y1 ja yo ovat (reaaliluku)muuttujia. Voidaanko y; ja ys ratkaista muut-
tujien z; ja x, funktioina pisteen z; = 8, 29 = 0, y; = 33, yo = 4 jossain ym-
paristossa?
4. Kuten tehtdva 3, mutta nyt yhtélopari on
Tty — Yy =2, To+al+yr — 2y +ys =0,

ja tarkastelupiste z1 = 1, 20 = =2, y; = 3, y2 = 2.



